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點點三缺一之連方我最行 

摘要 

n × n 的平面方格點區域內可畫出不同面積大小的正方形個數為
n×(n+1)2(n+2)

12
。n × n 的

平面方格點區域內左方各點，可供連成正置正方形的個數= 3(𝑥 − 1) + (𝑛 + 1 − 𝑥)，右方各

點，可供連成正置正方形的個數= 3(𝑛 + 1 − 𝑥) + (𝑥 − 1)。 n × n 的平面方格點區域內優先

連成正方形的策略是找樣式取勝，先手若能在棋盤中心開始以 T 字形的樣式來下子，則雙方

在五步內即可分出勝負，先手必勝；若以 N 字形的樣式來發展棋局，則雙方可在六步內分

勝負，先手可勝。 

 

壹、 研究動機 

某次在網路上搜尋時，瀏覽到「昌爸工作坊」裡的遊戲介紹，看到一個簡單好玩的線上

小遊戲，它的規則是雙方在 n × n 的平面方格點區域內輪流下子，先連成正方形者獲勝。首

先想到的問題是，這個遊戲有沒有必勝策略？遊戲規則是對於先手有利，或者是對後手有

利？想藉此進一步了解遊戲策略以及它的數學規律性。 

 

貳、 研究目的 

一、 分析 n × n 的平面方格點區域內可畫出不同面積大小的正方形個數。 

二、 分析 n × n 的平面方格點區域內各點可供連成正方形的個數。 

三、 分析 n × n 的平面方格點區域內優先連成正方形的策略。 

 

參、 研究設備及器材 

紙、筆、電腦、Geogebra、Scratch 

 

肆、 研究過程或方法 

一、 遊戲規則： 

在 n × n 的平面方格點區域內有（n+1）2個點，每一行跟每一列的點都是等距的，遊戲

雙方利用這些點的位置輪流下子，先連線成正方形者獲勝，如下圖所示。 

 

4 × 4 5 × 5 6 × 6 
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二、 名詞釋義： 

(一) n × n 平面方格點區域 

指邊長為 n 單位（n 為正整數）的正方形，在每條邊上會有（n + 1）個點，正方形區域

內共有（n + 1）2個點。例如：下圖為 3 × 3 平面方格點區域，每條邊上有 4 個點，正方形

區域內共有 16 個點。 

 

(二) 正方形面積分類：（以 8 × 8 方格為例） 

根據擺放角度的不同，可將正方形分為三類 

1. 正置正方形：邊長分別為鉛直與水平的

方向，其面積為 n2（n 為正整數） 。 

例：1、4、9、16、25、36、49、64 等。 
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2. 半斜正方形：對角線分別為鉛直與水平

的方向，其面積為「對角線相乘的一半」。 

例：2、8、18、32、50 等。 

 

3. 偏斜正方形：邊長與對角線都不為鉛直

與水平的方向。其面積依畢氏定理，以

兩股長的平方和等於斜邊平方，即為正

方形面積。 

例：5、10、13、17、20、25、26、29、

34、37、40、50 等。 

 

 

三、 研究過程 

(一) 座標編碼 

為了能夠分析區域內每一點所能連線的正方形數量，本研究利用平面直角座標的概念，

將 n × n 平面方格點區域每一個點的座標標示出來，方便後續討論。例如：5 × 5 平面方格點

區域內的每個點座標如下圖所示。 
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(二) n × n 平面方格點分析 

1. 分析 2 × 2 平面方格點區域 

(1) 計算區域內可畫出不同面積的正方形個數，以及各點可畫出的正方形個數。 

座標(x，y) 
不同面積大小的正方形數量統計 

合計 
1 2 4 

（1，1） 1 0 1 2 

（1，2） 2 1 0 3 

（1，3） 1 0 1 2 

（2，1） 2 1 0 3 

（2，2） 4 0 0 4 

（2，3） 2 1 0 3 

（3，1） 1 0 1 2 

（3，2） 2 1 0 3 

（3，3） 1 0 1 2 

正方形個數 4 1 1 6 

 

(2) 各點可畫出的正方形類型 

（1，1） （1，2） （1，3） 

  
 

 

（2，1） （2，2） （2，3） 
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（3，1） （3，2） （3，3） 

  
 

 

2. 分析 3 × 3 平面方格點區域 

(1) 計算區域內可畫出不同面積的正方形個數，以及各點可畫出的正方形個數。 

座標（x，

y） 

不同面積大小的正方形數量統計 
合計 

1 2 4 5 9 

（1，1） 1 0 1 0 1 3 

（1，2） 2 1 0 1 1 5 

（1，3） 2 1 0 1 1 5 

（1，4） 1 0 1 0 1 3 

（2，1） 2 1 0 1 1 5 

（2，2） 4 2 1 0 0 7 

（2，3） 4 2 1 0 0 7 

（2，4） 2 1 0 1 1 5 

（3，1） 2 1 0 1 1 5 

（3，2） 4 2 1 0 0 7 

（3，3） 4 2 1 0 0 7 

（3，4） 2 1 0 1 1 5 

（4，1） 1 0 1 0 1 3 

（4，2） 2 1 0 1 1 5 

（4，3） 2 1 0 1 1 5 

（4，4） 1 0 1 0 1 3 

正方形個數 9 4 4 2 1 20 

 

3. 分析 4 × 4 平面方格點區域 

(1) 計算區域內可畫出不同面積的正方形個數，以及各點可畫出的正方形個數。 

座標（x， 不同面積大小的正方形數量統計 合計 
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y） 1 2 4 5 8 9 10 16 

（1，1） 1 0 1 0 0 1 0 1 4 

（1，2） 2 1 1 1 0 1 1 0 7 

（1，3） 2 1 2 2 1 0 0 0 8 

（1，4） 2 1 1 1 0 1 1 0 7 

（1，5） 1 0 1 0 0 1 0 1 4 

（2，1） 2 1 1 1 0 1 1 0 7 

（2，2） 4 2 1 2 0 1 0 0 10 

（2，3） 4 3 2 2 0 0 0 0 11 

（2，4） 4 2 1 2 0 1 0 0 10 

（2，5） 2 1 1 1 0 1 1 0 7 

（3，1） 2 1 2 2 1 0 0 0 8 

（3，2） 4 3 2 2 0 0 0 0 11 

（3，3） 4 4 4 0 0 0 0 0 12 

（3，4） 4 3 2 2 0 0 0 0 11 

（3，5） 2 1 2 2 1 0 0 0 8 

（4，1） 2 1 1 1 0 1 1 0 7 

（4，2） 4 2 1 2 0 1 0 0 10 

（4，3） 4 3 2 2 0 0 0 0 11 

（4，4） 4 2 1 2 0 1 0 0 10 

（4，5） 2 1 1 1 0 1 1 0 7 

（5，1） 1 0 1 0 0 1 0 1 4 

（5，2） 2 1 1 1 0 1 1 0 7 

（5，3） 2 1 2 2 1 0 0 0 8 

（5，4） 2 1 1 1 0 1 1 0 7 

（5，5） 1 0 1 0 0 1 0 1 4 

正方形個

數 
16 9 9 8 1 4 2 1 50 

 

4. 分析 5 × 5 平面方格點區域 

(1) 計算區域內可畫出不同面積的正方形個數，以及各點可畫出的正方形個數。 

座標（x，

y） 

不同面積大小的正方形數量統計 合

計 1 2 4 5 8 9 10 13 16 17 25 

（1，1） 1 0 1 0 0 1 0 0 1 0 1 5 

（1，2） 2 1 1 1 0 1 1 0 0 1 0 8 

（1，3） 2 1 2 2 1 1 1 1 0 0 0 11 
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（1，4） 2 1 2 2 1 1 1 1 0 0 0 11 

（1，5） 2 1 1 1 0 1 1 0 0 1 0 8 

（1，6） 1 0 1 0 0 1 0 0 1 0 1 5 

（2，1） 2 1 1 1 0 1 1 0 1 1 0 9 

（2，2） 4 2 1 2 0 1 2 0 1 0 0 13 

（2，3） 4 3 2 3 1 1 1 0 0 0 0 15 

（2，4） 4 3 2 3 1 1 1 0 0 0 0 15 

（2，5） 4 2 1 2 0 1 2 0 1 0 0 13 

（2，6） 2 1 1 1 0 1 1 0 1 1 0 9 

（3，1） 2 1 2 2 1 1 1 1 0 0 0 11 

（3，2） 4 3 2 3 1 1 1 0 0 0 0 15 

（3，3） 4 4 4 4 0 1 0 0 0 0 0 17 

（3，4） 4 4 4 4 0 1 0 0 0 0 0 17 

（3，5） 4 3 2 3 1 1 1 0 0 0 0 15 

（3，6） 2 1 2 2 1 1 1 1 0 0 0 11 

（4，1） 2 1 2 2 1 1 1 1 0 0 0 11 

（4，2） 4 3 2 3 1 1 1 0 0 0 0 15 

（4，3） 4 4 4 4 0 1 0 0 0 0 0 17 

（4，4） 4 4 4 4 0 1 0 0 0 0 0 17 

（4，5） 4 3 2 3 1 1 1 0 0 0 0 15 

（4，6） 2 1 2 2 1 1 1 1 0 0 0 11 

（5，1） 2 1 1 1 0 1 1 0 1 1 0 9 

（5，2） 4 2 1 2 0 1 2 0 1 0 0 13 

（5，3） 4 3 2 3 1 1 1 0 0 0 0 15 

（5，4） 4 3 2 3 1 1 1 0 0 0 0 15 

（5，5） 4 2 1 2 0 1 2 0 1 0 0 13 

（5，6） 2 1 1 1 0 1 1 0 1 1 0 9 

（6，1） 1 0 1 0 0 1 0 0 1 0 1 5 

（6，2） 2 1 1 1 0 1 1 0 0 1 0 8 

（6，3） 2 1 2 2 1 1 1 1 0 0 0 11 

（6，4） 2 1 2 2 1 1 1 1 0 0 0 11 

（6，5） 2 1 1 1 0 1 1 0 0 1 0 8 

（6，6） 1 0 1 0 0 1 0 0 1 0 1 5 

正方形個數 25 16 16 18 4 9 8 2 4 2 1 105 

 

5. 分析 n × n 平面方格點區域 

(1) n＝1、2、3、4、5、6、7、8 時 
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區域內所能畫出的不同面積大小之正方形個數，詳如下表所示： 

區域 

不同面積大小的正方形數量統計 
合

計 
1 2 4 5 8 9 10 13 16 17 18 20 25 26 29 32 34 36 37 40 49 50 64 

1 × 1 1                       1 

2 × 2 4 1 1                     6 

3 × 3 9 4 4 2  1                  20 

4 × 4 16 9 9 8 1 4 2  1               50 

5 × 5 25 16 16 18 4 9 8 2 4 2   1           105 

6 × 6 36 25 25 32 9 16 18 8 9 8 1 2 4 2    1      196 

7 × 7 49 36 36 50 16 25 32 18 16 18 4 8 11 8 2   4 2  1   336 

8 × 8 64 49 49 72 25 36 50 32 25 32 9 18 24 18 8 1 2 9 8 2 4 2 1 540 

 

(2) 依正置正方形、半斜正方形、偏斜正方形分類 

區域 

正置正方形的數量統計 

合計 

1 4 9 16 25 36 49 64 

1 × 1 1        1 

2 × 2 4 1       5 

3 × 3 9 4 1      14 

4 × 4 16 9 4 1     30 

5 × 5 25 16 9 4 1    55 

6 × 6 36 25 16 9 4 1   91 

7 × 7 49 36 25 16 9 4 1  140 

8 × 8 64 49 36 25 16 9 4 1 204 

 

區域 

半斜正方形的數量統計 

合計 

2 8 18 32 

1 × 1     0 

2 × 2 1    1 

3 × 3 4    4 

4 × 4 9 1   10 

5 × 5 16 4   20 
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6 × 6 25 9 1  35 

7 × 7 36 16 4  56 

8 × 8 49 25 9 1 84 

 

區域 

偏斜正方形的數量統計 

合計 

5 10 13 17 20 25 26 29 34 37 40 50 

1 × 1             0 

2 × 2             0 

3 × 3 2            2 

4 × 4 8 2           10 

5 × 5 18 8 2 2         30 

6 × 6 32 18 8 8 2  2      70 

7 × 7 50 32 18 18 8 2 8 2  2   140 

8 × 8 72 50 32 32 18 8 18 8 2 8 2 2 252 

註：在正置正方形和偏斜正方形中，都有面積大小是 25 平方單位的，為方便觀察數據的規

律性，在此分開統計。 

 

(三) n × n 的平面方格點區域內連方策略 

1. 1 ×1、2 × 2、3 × 3 的平面方格點區域內 

各點位置可供連方的數量標示 

 
 

 

 

2. 4 ×4 以上的平面方格點區域內 

找出各種可能獲勝的樣式 

(1) T 字形 
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(2) N 字形 

   

 

(3) L 字形 

   

 

伍、 研究結果與討論 

一、 n × n 的平面方格點區域內可畫出不同面積大小的正方形個數 

 

經觀察上述數據後，發現不同面積大小的正置正方形和半斜正方形之個數都是完全平方

數，而偏斜正方形的個數則是完全平方數的 2 倍。在不同的平面方格點區域，其正方形個

數的總和有以下的關係： 

 

1 × 1 平面方格點區域：12 × 1＝1 

2 × 2 平面方格點區域：12 × 2＋22 × 1＝6 

3 × 3 平面方格點區域：12 × 3＋22 × 2＋32 × 1＝20 

4 × 4 平面方格點區域：12 × 4＋22 × 3＋32 × 2＋42 × 1＝50 

5 × 5 平面方格點區域：12 × 5＋22 × 4＋32 × 3＋42 × 2＋52 × 1＝105 

6 × 6 平面方格點區域：12 × 6＋22 × 5＋32 × 4＋42 × 3＋52 × 2＋62 × 1＝196 

7 × 7 平面方格點區域：12 × 7＋22 × 6＋32 × 5＋42 × 4＋52 × 3＋62 × 2＋72 × 1＝336 

8 × 8 平面方格點區域：12 × 8＋22 × 7＋32 × 6＋42 × 5＋52 × 4＋62 × 3＋72 × 2＋82 × 1＝540 
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根據以上得出的規律，在 n × n 平面方格點區域中，正方形個數的總和可用下列算式表示： 

 

n × n 平面方格點區域正方形個數的總和 

＝12 × n＋22 ×（n－1）＋32 ×（n－2）＋42 ×（n－3）＋……＋（n－3）2 × 4＋（n－2）2 × 3

＋（n－1）2 × 2＋n2 × 1 

＝∑𝑘2 × (𝑛 − 𝑘 + 1)

𝑛

𝑘=1

 

＝∑𝑛𝑘2
𝑛

𝑘=1

−∑𝑘3 +∑𝑘2
𝑛

𝑘=1

𝑛

𝑘=1

 

＝
𝑛(𝑛 + 1)2(2𝑛 + 1)

6
−
𝑛2(𝑛 + 1)2

4
 

＝
n × (n + 1)2(n + 2)

12
 

 

二、 n × n 的平面方格點區域內各點可供連成正方形的個數 

(一) 正置正方形 

先將區域內的所有點分成左右兩區，以 5 × 5 的平面方格點區域為例，如下所示： 
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1. 點(x，y)在 n × n 的平面方格點區域的左邊(𝑥 ≤
𝑛+1

2
) 

點(x，y)可供連成正置正方形的個數 = 3(𝑥 − 1) + (𝑛 + 1 − 𝑥) 

2. 點(x，y)在 n × n 的平面方格點區域的右邊(𝑥 ≥
𝑛+1

2
) 

點(x，y)可供連成正置正方形的個數 = 3(𝑛 + 1 − 𝑥) + (𝑥 − 1) 

 

(二) 半斜正方形 

先將區域內的所有點分成四個象限，以 5 × 5 的平面方格點區域為例，如下所示： 

 

 

1. 點(x，y)在 n × n 的平面方格點區域的第一象限 

當 n=3、5 時 

( n - x ) + ( n - y ) = 2 可連成的半斜正方形有 0 個 

( n - x ) + ( n - y ) = 3 可連成的半斜正方形有 1 個 

( n - x ) + ( n - y ) = 4 可連成的半斜正方形有 2 個 

( n - x ) + ( n - y ) > 4 可連成的半斜正方形有 4 個 

當 n=4、6 時 

( n - x ) + ( n - y ) = 2 可連成的半斜正方形有 0 個 

( n - x ) + ( n - y ) = 3 可連成的半斜正方形有 1 個 

( n - x ) + ( n - y ) = 4 可連成的半斜正方形有 2 個 
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( n - x ) + ( n - y ) = 5 可連成的半斜正方形有 3 個 

( n - x ) + ( n - y ) > 5 可連成的半斜正方形有 4 個 

2. 點(x，y)在 n × n 的平面方格點區域的第二象限 

當 n=3、5 時 

x + ( n - y ) = 2 可連成的半斜正方形有 0 個 

x + ( n - y ) = 3 可連成的半斜正方形有 1 個 

x + ( n - y ) = 4 可連成的半斜正方形有 2 個 

x + ( n - y ) > 4 可連成的半斜正方形有 4 個 

當 n=4、6 時 

x + ( n - y ) = 2 可連成的半斜正方形有 0 個 

x + ( n - y ) = 3 可連成的半斜正方形有 1 個 

x + ( n - y ) = 4 可連成的半斜正方形有 2 個 

x + ( n - y ) = 5 可連成的半斜正方形有 3 個 

x + ( n - y ) > 5 可連成的半斜正方形有 4 個 

3. 點(x，y)在 n × n 的平面方格點區域的第三象限 

當 n=3、5 時 

x + y = 2 可連成的半斜正方形有 0 個 

x + y = 3 可連成的半斜正方形有 1 個 

x + y = 4 可連成的半斜正方形有 2 個 

x + y > 4 可連成的半斜正方形有 4 個 

當 n=4、6 時 

x + y = 2 可連成的半斜正方形有 0 個 

x + y = 3 可連成的半斜正方形有 1 個 

x + y = 4 可連成的半斜正方形有 2 個 

x + y = 5 可連成的半斜正方形有 3 個 

x + y > 5 可連成的半斜正方形有 4 個 

4. 點(x，y)在 n × n 的平面方格點區域的第四象限 

當 n=3、5 時 

( n - x ) + y = 2 可連成的半斜正方形有 0 個 

( n - x ) + y = 3 可連成的半斜正方形有 1 個 

( n - x ) + y = 4 可連成的半斜正方形有 2 個 

( n - x ) + y > 4 可連成的半斜正方形有 4 個 

當 n=4、6 時 

( n - x ) + y = 2 可連成的半斜正方形有 0 個 

( n - x ) + y = 3 可連成的半斜正方形有 1 個 

( n - x ) + y = 4 可連成的半斜正方形有 2 個 

( n - x ) + y = 5 可連成的半斜正方形有 3 個 

( n - x ) + y > 5 可連成的半斜正方形有 4 個 
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三、 n × n 的平面方格點區域內優先連成正方形的策略。 

1. 1 ×1、2 × 2、3 × 3 的平面方格點區域內 

對弈雙方若都沒有犯錯，則都會是以平手收場。 

區域大小 各點可供連方數量 實例說明 

1 ×1 

 

不管先後，第一、二步下完，雙方就都沒

有獲勝機會了。 

2 × 2 

 

    

先手為藍色棋子，

下在棋盤中心的連

方可能性最多（有

四種），後手為紅色

棋子，只能下在區

域邊上（有三種可

能）。雙方各下一子

後，藍紅各自的連

方可能性降為（2，

1） 

 

雙方各下二子後，

藍紅各自的連方可

能性降為（1，0），

後手的紅色棋子已

無獲勝可能。 

 

雙方各下三子後，

藍紅各自的連方可

能性仍為（1，0）。 
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雙方各下四子後，

藍紅各自的連方可

能性降為（0，0），

雙方平手。 

3 × 3 

 

 

先手為藍色棋子，

下在棋盤中心區的

連方可能性最多

（有五種），後手為

紅色棋子，也下在

棋盤中心區。雙方

各下一子後，藍紅

各自的連方可能性

為（4，4） 

 

雙方各下二子後，

藍紅各自的連方可

能性仍為（4，4）。 

 

雙方各下三子後，

藍紅各自的連方可

能性為（3，3）。 

 

雙方各下四子後，

藍紅各自的連方可

能性降為（2，2） 

 

雙方各下五子後，

藍紅各自的連方可

能性降為（1，0） 

 

雙方各下六子後，

藍紅各自的連方可

能性降至（0，0），

雙方平手。 
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2. 4 ×4 以上的平面方格點區域內 

(1) 找樣式來取勝—T 字形實例一 

第一步 第二步 第三步 

 

先手藍棋的第一步下在中

心，有四個方向可發展，

後手紅棋擋住藍棋發展棋

局的其中一個方向。 

 

藍棋的第二步下在對手沒

下到的三個方向其中之

一，紅棋以為藍棋的棋局

發展目標是 2×2 正方形，

因而下子在其中一角。 

 

藍棋的第三步下在離兩點

距離為√2單位的點，紅

棋認為藍棋目標是發展另

一個√2×√2正方形，因而

事先阻擋發展方向。 

第四步 第五步  

 

藍棋的第四步下在三點的

中心，形成兩個 1×1 正方

形的可能。 

 

藍棋的第五步下在對手沒

有阻擋的另一個正方形可

能，成功連成正方形。 

 

 

(2) 找樣式來取勝—T 字形實例二 

第一步 第二步 第三步 

   

第四步 第五步  
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(3) 找樣式來取勝—T 字形實例三 

第一步 第二步 第三步 

 

先手藍棋的第一步下在中

心附近，有四個方向可發

展，後手紅棋擋住藍棋發

展棋局的其中一個方向。 

 

藍棋的第二步下在對手沒

下到的三個方向其中之

一，紅棋以為藍棋的棋局

發展目標是 2×2 正方形，

因而下子在其中一角。 

 

藍棋的第三步下在離兩點

距離為√2單位的點，紅

棋認為藍棋目標是發展另

一個√2×√2正方形，因而

事先阻擋發展方向。 

第四步 第五步  

 

藍棋的第四步下在三點的

中心，形成兩個 1×1 正方

形的可能。 

 

藍棋的第五步下在對手沒

有阻擋的另一個正方形可

能，成功連成正方形。 

 

 

經由上述實際操作後發現，先手只要第一步下子盡量下在棋盤中心，其向四周圍方

向發展棋局的可能性最大，其後再依照 T 字型的模式來下棋，其結果一定必勝。先

手的每一步下子都要盡可能讓可連成的正方形數量不只有唯一，就可讓對手無法猜

中你想要連方的位置。T 字型第一步下在棋盤中心，當對手下在四個象限的其中一

或兩個時，還有兩個選擇，如果下在邊，只有一個選擇，必定無法連成 T 字型。 

 

(4) 找樣式來取勝—N 字形實例 

第一步 第二步 第三步 
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先手藍棋的第一步下在中

心附近，有四個方向可發

展，後手紅棋擋住藍棋發

展棋局的其中一個方向。 

 

藍棋的第二步下在對手沒

下到的三個方向其中之

一，紅棋以為藍棋的棋局

發展目標是√5×√5正方

形，因而下子在其中一

角。 

 

藍棋的第三步下在前兩點

之間，紅棋認為藍棋目標

是發展1×1正方形，因而

事先阻擋發展方向。 

第四步 第五步 第六步 

 
藍棋的第四步下在可供連

成√2×√2正方形的位置，

迫使紅棋下在指定位置以

阻止藍棋連方成功。 

 
藍棋的第五步下在可供形

成 N 字形的位置，至此

紅棋已無反擊機會 

 
藍棋的第六步下在可成功

連方的位置，順利獲勝。 

 

經由上述實際操作後發現，先手只要第一步下子盡量下在棋盤中心，其向四周圍方

向發展棋局的可能性最大，其後再依照 N 字型的模式來下棋，其結果勝率大增。 

 

(5) 找樣式來取勝—L 字形實例 

  

 

(6) 找樣式來取勝—棋盤無限大時 
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經由實際操作後，發現 T 字型是下子步數最少也最好的獲勝策略。用 T 字型策略

時，利用下圖的四個下子順序可以獲勝。 

 

用 N 字型的下子步數會比 T 字型多，且容易被對手阻擋，不一定每次都會成功。 

 

雖然 L 字型也能創造出兩個連方成功的的可能，但其下子的發展方向只有兩

個，且較適合發展正置正方形，半斜正方形與偏斜正方形的棋局發展可能性少，優

點是半斜與偏斜正方形在視覺上比較不容易辨認出來，若有下子時間限制且棋盤無

限大的話，較能騙過對方，但若是與電腦下棋，則不易取得優勢。 

 

 

陸、 結論 

一、 n × n 的平面方格點區域內可畫出不同面積大小的正方形，其個數總和為 

＝12 × n＋22 ×（n－1）＋32 ×（n－2）＋42 ×（n－3）＋……＋（n－3）2 × 4＋（n－

2）2 × 3＋（n－1）2 × 2＋n2 × 1 

＝∑𝑘2 × (𝑛 − 𝑘 + 1)

𝑛

𝑘=1

 

＝∑𝑛𝑘2
𝑛

𝑘=1

−∑𝑘3 +∑𝑘2
𝑛

𝑘=1

𝑛

𝑘=1

 

＝
𝑛(𝑛 + 1)2(2𝑛 + 1)

6
−
𝑛2(𝑛 + 1)2

4
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＝
n × (n + 1)2(n + 2)

12
 

 

二、 n × n 的平面方格點區域內各點可連成正方形的個數 

點(x，y)在 n × n 的平面方格點區域的左邊(𝑥 ≤
𝑛+1

2
) 

點(x，y)可供連成正置正方形的個數 = 3(𝑥 − 1) + (𝑛 + 1 − 𝑥) 

點(x，y)在 n × n 的平面方格點區域的右邊(𝑥 ≥
𝑛+1

2
) 

點(x，y)可供連成正置正方形的個數 = 3(𝑛 + 1 − 𝑥) + (𝑥 − 1) 

 

 

三、 n × n 的平面方格點區域內優先連成正方形的策略 

 

經由實際操作後發現，先手只要第一步下子盡量下在棋盤中心，其向四周圍方向發

展棋局的可能性最大，先手的每一步下子都要盡可能讓可連成的正方形數量不只有唯

一，就可讓對手無法猜中你想要連方的位置，如果對方下的子跟你下的子間隔一個單

位，那我們就可以把連方的目標正方形邊長再訂為更大。棋局的發展可依照 T 字形、N

字形和 L 字形的模式來下棋。 

T 字形方法的第一步是下子在棋盤中心，當對手下在四個象限的其中一或兩個時，

還有兩個選擇；如果下在棋盤的邊上，只有一個選擇，必定無法連成 T 字形。按照由外

而內的下子模式，其結果一定必勝。 

N 字形的方法則是先發展成 Y 字形後，再伺機連成 N 字形，其下子步數會比 T 字

形多一步，可能提供對手利用 T 字形方法來取得獲勝機會。 

L 字形的方式雖然也有成功連方的可能性，但是棋局發展過程易受對手干擾而破

局，不過若棋盤無限大，此法也有成功獲勝機會。 
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